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1. Aufgabe (5 Punkte)

Sei
�����������
	��

die Menge der positiven natürlichen Zahlen.

Wir definieren die folgende Relation ���� ����������� � ���������
:

Für alle �������! "� � �#���%$&�! �$ �('��)�����
sei

�*���
�+ ,� � -�*�%$.�! �$ � gdw. ���(/0 �$ � �%$�/0 "�
1
(a) (2 Punkte) Beweist, daß  eine Äquivalenzrelation in

�2�����
ist.

(b) (1 Punkt) Gebt die Äquivalenzklassen

i. 34�657�#8 �:9�; und
ii. 34�!8#<=�!>�?7� �@9A;

(vollständig, d.h. keine ”...“-Schreibweise) an.

(c) (1 Punkt) Interpretiert die Quotientenmenge
�������CB ;

.

(d) (1 Punkt) Gebt ein Repräsentantensystem an.

2. Aufgabe (3 Punkte)

Sei DFE �G� 57�+>=�IHJ�+KJ�+L � .
(a) (0,5 Punkte) Definiert eine Relation auf D , die antisymmetrisch aber nicht transitiv

ist. (Begründung!)

(b) (0,5 Punkte) Definiert eine Relation auf D , die transitiv aber nicht antisymmetrisch
ist. (Begründung!)

(c) (0,5 Punkte) Definiert eine echte partielle (d.h. nicht totale) Ordnung MON auf D . (Be-
gründung!)

(d) (0,5 Punkte) Visualisiere MON gemäß Anmerkung 4.2.2 S. 80 vollständig.

(e) (0,5 Punkte) Ergänzt MON zu einer totalen Ordnung MCP .

(f) (0,5 Punkte) Ordnet die Wörter >&L , >JH�L�5 , K�5.L , K
LC5 und K
Q mit der lexikalischen Ordnung über MRP ,1Q mit der Standartordnung über MCP .

3. Aufgabe (2 Punkte)

Sei P �-S6�2��� �UT V die teilt-Relation, die wie folgt definiert ist:

W T XZY\[�] '�� mit W /0] � X .
Beweist, daß P eine partielle Ordnung auf

�
ist.

1D.h., Ihr sollt die von Euch in Aufgabenteil e) auf ^ definierte Ordnung _%` nutzen!


