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Betrachtet folgende Signatur:

Keller = sorts Data, Stack
opns d1,d2: — Data
empty:— Stack
push: Data Stack — Stack
pop: Stack — Stack
clean: Stack — Stack
top:  Stack — Data

und die folgenden dazu passenden Algebren 4 und B, die in tabellarischer Form angegeben
sind. Fiir jedes Sortensymbol ist die entsprechende Tragermenge und fiir jedes Operationsymbol
die entsprechende Abbildung angegeben.!

| I A (Standard-Stack) | B (Array-Implementierung) |
Data AData = {0, . ,9} BData = {0, . ,9}
Stack Agiaci =10,---,9}" Bgtack = 10,---,9}* x {0,...,9}"
d1 dla GOAData dlp GOBData
d2 d24 elAData d2p ElgData
empty emptyAf AStack empty, € Bgiack

)

pushy : Bpata X Bgiack = Bstack

push push, : ADa(ta ;() Jgg}ack = Agtack (4. (w,0)) (wy,\) v=A
Y, Y Y, \w, (wy,u) v=azu
Pop4 : Agtack = AStack PoPp : Bstack = Bstack
pop A v=A Av) w=2A
v (w,v) —
U v=uy (u,yv) w=uy
clean cleany : Aggack = Astack cleanp : Bgiack = Bstack
v (w,v) = (w,\)
top 4 : Agtack — “AData topg : Bggack — Bpata
top 0 v=2A 0 w=2AX
v (w,v) —
Yy v=uy Yy w=uy
Dabei stehen die in den Abbildungsvorschriften verwendeten Bezeichner w, u und v fiir Worter aus {0, ... ,9}* und

die Bezeichner z und y fiir Elemente (Buchstaben) aus {0,...,9}.



Und nun zu Euren Aufgaben:
1. Aufgabe (4 Punkte)

(a) (1 Punkt) Gebt eine Untersignatur Keller’ zur Signatur Keller an.
(b) (1 Punkt) Gebt das Keller’-Redukt von A an.

(c) (2 Punkte) Wieviele Elemente miissen die Tragermengen Cpgtq UNd Cstacr, €iner Keller-
Algebra C mindestens enthalten? Begriindet eure Aussage und definiert anschlieflend
die Keller-Algebra C.

2. Aufgabe (6 Punkte)

(a) (3 Punkte) Falls moglich, gebt einen Keller-Homomorphismus von B nach 4 an und
beweist die Homomorphieeigenschaft. Falls es keinen Keller-Homomorphismus von
B nach A gibt, zeigt dies auch.

(b) (3 Punkte) Analog zu a), jedoch fiir Keller-Homomorphismus von .4 nach B.



